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(2دوازدهن ریاضی )حساباى م دومرت باحثوآوادگی 

 aدر وقطٍ  fشیة خط مماس تر تاتع ( 12

x a

h

f (x) f (a)
lim

x a

f (a h) f (a)
lim

h









 

0

 رٍٕ ًوَدار هماتل، در وذام ًمطِ: E,D,C,B,Aاس ت٘ي ًماط هشخص شذُ-1

 همذار هشتك آى هثثت است؟ همذار تاتع صفز ٍلٖ● 

 همذار تاتع هثثت ٍلٖ همذار هشتك آى هٌفٖ است؟● 

xرا در ًمطٔ  تا استفادُ اس تعزٗف هشتك، هشتك تاتع -2   خارج( 1041دی  تِ دست آٍرٗذ؟ 2

fتا استفادُ اس تعزٗف هشتك، هشتك تاتع -3 (x) x  xإ تِ طَل را در ًمطِ 1  تِ دست آٍرٗذ.  5

f (x) x x 2 3

ax

f(x)

f(a)
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 (2دوازدهن ریاضی )حساباى م دومرت باحثوآوادگی  

 ( فروول های اصلی:1
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 ( فروول اعهال روی توابع:2
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 :گیری از توابع تو در تو( وشتق 3

x
)

x

)sin(x x)






 

3

2

5
1

1

2 5

 

 هشتك تَاتع سؤالات سٗز را تِ دست آٍرٗذ. )سادُ وزدى الشاهٖ ً٘ست.(-4
   f (x) ( x ) 5 42 1● 

 

 

 

  f (x) x x  3 22 6● 
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 (2دوازدهن ریاضی )حساباى م دومرت باحثوآوادگی  

   x
f(x)

x






9 2
1

 ● 

 

 

   x
f(x)

x

 




27 1
6

● 

 

 
 

  f (x) ( x )(x )  33 2 4● 

  

 

  x
f(x) ( )

x x




3
3

  ● 

 

 

 
sin x

f (x)
cosx



1

 ● 

 

 

 

 f (x) x tan x 23● 

 

 

 

 f (x) (x x)sin x 4 2  ● 
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(2دوازدهن ریاضی )حساباى م دومرت باحثوآوادگی 

اگز -5
x

g(x) g( )
lim

x




2

2
2

2
 ٍf (x) x  gof)، آًگاُ 25 ) ( ) وذام است؟1

. 

fاگز -6 (x) x x x  4 33 fتاشذ، همذار  5 ( ) 2 .را تِ دست آٍرٗذ 

fش٘ة خط هواس تز ًوَدار تاتع -7 (x) x x 2 تِ دست آٍرٗذ ٍ سپس هعادلۀٔ خۀط    1تِ طَل  Aرا در ًمطٔ  3

 تٌَٗس٘ذ. Aدر ًمطfٔهواس تز ًوَدار 

هعادلِ خط هواس تزًوَدار تاتع-8
cosx

f (x)
sinx


2

إ تِ طَل صفز تٌَٗس٘ذ. را در ًمطِ



R
ia

ziA
liA

fro
o

z 

R
ia

zi_
A

liA
fro

o
z 

5

(2دوازدهن ریاضی )حساباى م دومرت باحثوآوادگی 

 به کهک تعریف وشتق:

 عدم تراتری مشتق چپ ي راست

 تیىهایت شدن جًاب مشتق کٍ در اثر................................... است

xپذٗزٕ تاتع هشتك-9 x
f (x)

x x

  
 



2 3 1

2 1
xرا در     تزرسٖ وٌ٘ذ. 1

fپذٗزٕ تاتع هشتك-10 (x) | x | 2 xرا در ًمطٔ  1   تزرسٖ ًواٗ٘ذ. 1

xًشاى دّ٘ذ خط -11   fهواس لائن تز هٌحٌٖ  2 (x) x 3  تاشذ.هٖ 2

اگز-12
ax x

f (x)
x x x

 
 

  
2

1 0

3 1 0
xدر   0 پذٗز تاشذ، همذار هشتكa .(1041)خرداد  را هحاسثِ وٌ٘ذ 
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(2دوازدهن ریاضی )حساباى م دومرت باحثوآوادگی 

 لحظه ای: وتوسط:

fإ تاتع آٌّگ تغ٘٘ز لحظِ-13  (x) x x  22 5 xإ تِ طَل در ًمطِ 1  چٌذ تزاتز آٌّگ تغ٘٘ۀز هتَسۀط آى    2

]ٕ در تاسُ , ]2  است؟ 0

fهعادلٔ حزوت هتحزوٖ تِ صَرت -14  (t) t t  2 ]تزحسة هتز در تاسٓ  10 , ]0 5 (t     ُدادُ شۀذ )ِتزحسۀة ااً٘ۀ

]است. سزعت هتَسط را در تاسٓ  , ]0 tإ را در لحظٔ ٍ سزعت لحظِ 5   (1041)خرداد  تِ دست آٍرٗذ. 2

]إ تا سزعت هتَسط در تاسٓ سهاًٖ در وذام لحظِ سزعت لحظِ* , ]0 تزاتزًذ؟تا ّن  5
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 (2دوازدهن ریاضی )حساباى م دومرت باحثوآوادگی  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

fدرتاتع-15 (x) x x 4  است:، هطلَب 22
 ًماط تحزاًٖ:● 

 

 ٍضع٘ت صعَدٕ ٍ ًشٍلٖ ٍ جٌس اوستزهن ًسثٖ:● 

 

 

 ًمطِ عطف ٍ ٍضع٘ت تمعز:● 

 

 

 f′=ویستصفر یا مًجًد  تحراوی
 ریشٍ غیر مکرر زيج

ext وسثی 

ext مطلق 

 سر تٍ

 fتدٌ 

 ′ fتعییه علامت 

 یکىًایی

 f′′=صفر یا مًجًد ویست
 ریشٍ غیر مکرر زيج

 عطف

 f′′تعییه علامت 

 تقعر
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(2دوازدهن ریاضی )حساباى م دومرت باحثوآوادگی 

fدرتاتع-16 (x) x x x   3 26 9 است:، هطلَب 1

ًماط تحزاًٖ:● 

]ًماط تحزاًٖ در تاسُ●  , ]0 4: 

 ٍضع٘ت صعَدٕ ٍ ًشٍلٖ ٍ جٌس اوستزهن ًسثٖ:● 

. 

]اوستزهن هطلك در تاسُ ●  , ]1 5: 

 ًمطِ عطف ٍ ٍضع٘ت تمعز:● 

درتاتع-17
x

f (x)
x


 21

است:، هطلَب 

 ًماط تحزاًٖ:● 

]ًماط تحزاًٖ در تاسُ●  , ]0 4:

 ٍضع٘ت صعَدٕ ٍ ًشٍلٖ ٍ جٌس اوستزهن ًسثٖ:● 

fوِ تاتع  تشرگتزٗي تاسُ اس  -18 (x) x x   32 6 در آى صعَدٕ او٘ذ تاشذ را تا استفادُ اس جذٍل تغ٘٘ۀزات   11

 ت٘ات٘ذ.
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(2دوازدهن ریاضی )حساباى م دومرت باحثوآوادگی 

)اگز ًمطٔ -19 , )2 f، ًمطٔ اوستزهن ًسثٖ تاتع 1 (x) x bx d  3 را تِ دست آٍرٗذ. d  ٍbتاشذ، همادٗز  2

)Aاگز ًمطِ -20 , )1 fًمطِ عطف هٌحٌٖ 1 (x) x ax bx   3 2 را تِ دست آٍرٗذ.   a ٍbتاشذ، همادٗز 1

ًوَدار تَاتع سٗزرا رسن وٌ٘ذ -21

x
f (x)

x






2 4
1

●f (x) x x  3 3 2●



R
ia

ziA
liA

fro
o

z 

R
ia

zi_
A

liA
fro

o
z 

 

10 

 (2دوازدهن ریاضی )حساباى م دومرت باحثوآوادگی  

  ت٘ات٘ذ.ساًتٖ هتز، طَل ٍ عزض هستط٘لٖ تا ت٘شتزٗي هساحت را  14ّاٖٗ تا هح٘ط در ت٘ي توام هستط٘ل-22

 

 

 

 

 

 

ّإ وَچىٖ تۀِ  اس چْار گَشٔ آى هزتع خَاّ٘نٍرق فلشٕ هزتع شىل تِ طَل ضلع ٗه هتز را در ًظز تگ٘زٗذ. هٖ-23

گزداً٘ن تا ٗه جعثِ در تۀاس سۀاختِ   تزهٖ xّا را وٌار تگذارٗن. سپس حجن جعثِ را تِ اًذاسُ تزش تشً٘ن ٍ آى xضلع 

  چمذر تاشذ تا حجن جعثِ حذاوثز همذار هوىي گزدد. xشَد. همذار 

 

 

 

 

 

ٖ  لزار دارد. اٍ هٖ Aدر شىل هماتل، شخصٖ در ًمطٔ -24 تَاًۀذ تۀا   خَاّذ تِ اٗستگاُ اتَتَس تزسذ. اٗي شۀخص هۀ

هتز تز ااًِ٘  2تَاًذ اس درٍى پارن ٍ تٌْا تا سزعت تِ سوت غزب تزٍد ٍ ّوچٌ٘ي هٖ Aهتز تز ااًِ٘ اس ًمطٔ  4سزعت 

  تزسذ؟ وىي تِ اٗستگاُ وذام تاشذ تا اٗي شخص در ووتزٗي سهاى ه xعثَر وٌذ. همذار 

 
 

 


