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 (3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی  
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 :( وشتق گیری از توابع تو در تو3
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 ٣ ٥٘ست.(ٔشتك تٛاتغ سؤالات س٤ز را تٝ دست آٚر٤ذ. )سادٜ وزدٖ اِشأ -1

   f (x) ( x ) 5 42 1● 

 

 

 

 

  f (x) x x  3 22 6● 
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(3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی 

x
f(x)

x






9 2
1

 ●

x
f(x)

x

 




27 1
6

●

f (x) ( x )(x )  33 2 4●

اٌز  -2
x

g(x) g( )
lim

x




2

2
2

2
  ٚf (x) x  gof)، آٍ٘اٜ 25 ) ( ) ذاْ است؟و1

fاٌز  -3 (x) x x x  4 33 fتاشذ، ٔمذار  5 ( ) 2 .را تٝ دست آٚر٤ذ 
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 (3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی  

 

 به کهک تعریف وشتق:

 عدم برابری مشتق چپ و راست

 بینهایت شدن جواب مشتق که در اثر................................... است

 

xپذ٤ز٢ تاتغ ٔشتك -4 x
f (x)

x x

  
 



2 3 1

2 1
xرا در      تزرس٣ و٥ٙذ. 1

 

 

 

 

 

 

 

fپذ٤ز٢ تاتغ ٔشتك -5 (x) | x | 2 xرا در ٘مغ١  1    تزرس٣ ٕ٘ا٥٤ذ. 1

. 

 

  

 

 

 

x٘شاٖ د٥ٞذ خظ  -6   fٕٔاس لائٓ تز ٔٙح٣ٙ  2 (x) x 3   تاشذ.٣ٔ 2
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(3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی 

 لحظه ای: وتوسط:

fا٢ تاتغ آًٞٙ تغ٥٥ز ِحظٝ -7  (x) x x  22 5 xا٢ تٝ عَٛ در ٘مغٝ 1  چٙذ تزاتز آًٞٙ تغ٥٥ز ٔتٛسظ آٖ در  2

]٢ تاسٜ , ]2  است؟ 0

fٔؼاد١ِ حزوت ٔتحزو٣ تٝ طٛرت  -8  (t) t t  2 ]تزحسة ٔتز در تاس٠  10 , ]0 5 (t   دا )ٝدٜ شبذٜ  تزحسبة اا٥٘ب

]است. سزػت ٔتٛسظ را در تاس٠  , ]0 tا٢ را در ِحظ١ ٚ سزػت ِحظٝ 5   (2042)خرداد  تٝ دست آٚر٤ذ. 2

]ا٢ تا سزػت ٔتٛسظ در تاس٠ سٔا٣٘ در وذاْ ِحظٝ سزػت ِحظٝ* , ]0 تا ٞٓ تزاتز٘ذ؟ 5
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 (3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

fتاتغدر -9 (x) x x x   3 26 9  ٔغّٛب است: ،1

 حزا٣٘:٘ماط ت ●
 

]در تاسٜ حزا٣٘٘ماط ت ● , ]0 4: 

 ٚضؼ٥ت طؼٛد٢ ٚ ٘ش٣ِٚ ٚ جٙس اوستزٔٓ ٘سث٣: ●
 

 

]در تاسٜاوستزٔٓ ٔغّك   ● , ]1 5: 
 

fتاتغدر -10 (x) x x 4  ٔغّٛب است: ،22

 حزا٣٘:٘ماط ت ●

 

 

 ٚضؼ٥ت طؼٛد٢ ٚ ٘ش٣ِٚ ٚ جٙس اوستزٔٓ ٘سث٣: ●
 

 

 f′=صفر یا موجود نیست بحرانی
 ریشه غیر مکرر زوج

ext نسبی 

ext مطلق 

 سر ته

 fبده 

 ′ fتعیین علامت 

 یییکنوا
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(3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی 

fتاتغدر -11 (x) x x 4 33  ٔغّٛب است: ،4

حزا٣٘:٘ماط ت ●

ٚضؼ٥ت طؼٛد٢ ٚ ٘ش٣ِٚ ٚ جٙس اوستزٔٓ ٘سث٣: ●

fوٝ تاتغ  تشرٌتز٤ٗ تاسٜ اس  -12 (x) x x   32 6 تغ٥٥بزات  در آٖ طؼٛد٢ او٥ذ تاشذ را تا استفادٜ اس جذَٚ  11

 ت٥ات٥ذ.

)اٌز ٘مغ١  -13 , )2 f، ٘مغ١ اوستزٔٓ ٘سث٣ تاتغ 1 (x) x bx d  3 را تٝ دست آٚر٤ذ. d  ٚbتاشذ، ٔماد٤ز  2
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(3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی 

ت٥ات٥ذ.احت را سا٘ت٣ ٔتز، عَٛ ٚ ػزع ٔستغ٣ّ٥ تا ت٥شتز٤ٗ ٔس 14ٞا٣٤ تا ٔح٥ظ در ت٥ٗ تٕاْ ٔستغ٥ُ -14

ٞا٢ وٛچى٣ تبٝ  خٛا٥ٞٓ اس چٟار ٌٛش١ آٖ ٔزتغٚرق فّش٢ ٔزتغ شىُ تٝ عَٛ ضّغ ٤ه ٔتز را در ٘ظز ت٥ٍز٤ذ. ٣ٔ -15

ٌزدا٥٘ٓ تا ٤ه جؼثٝ در تباس سباختٝ   تز٣ٔ xار٤ٓ. سپس حجٓ جؼثٝ را تٝ ا٘ذاسٜ ٞا را وٙار تٍذتزش تش٥٘ٓ ٚ آٖ xضّغ 

99)خرداد  چمذر تاشذ تا حجٓ جؼثٝ حذاوثز ٔمذار ٕٔىٗ ٌزدد. xشٛد. ٔمذار 

تٛا٘بذ تبا   خٛاٞذ تٝ ا٤ستٍاٜ اتٛتٛس تزسذ. ا٤ٗ شبخض ٔب٣  لزار دارد. اٚ ٣ٔ Aدر شىُ ٔماتُ، شخظ٣ در ٘مغ١  -16

ز اا٥٘ٝ ٔتز ت 2تٛا٘ذ اس درٖٚ پارن ٚ تٟٙا تا سزػت تٝ سٕت غزب تزٚد ٚ ٕٞچ٥ٙٗ ٣ٔ Aٔتز تز اا٥٘ٝ اس ٘مغ١  4سزػت 

 تزسذ؟ وذاْ تاشذ تا ا٤ٗ شخض در وٕتز٤ٗ سٔاٖ ٕٔىٗ تٝ ا٤ستٍاٜ  xػثٛر وٙذ. ٔمذار 
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 (3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی  

ااتبت   ٢است وٝ ٔجٕٛع  فاطّٝ آٖ ٞا اس دٚ ٘مغٝ ااتت تٝ ٘اْ واٖ٘ٛ ػذد ٣٘ماع ٣ٔىاٖ ٞٙذس تعریف بیضیی:

 است a2تزاتز

 ( بیضی افقی:1

 

 

 

 

 

 

 

 ( بیضی قائن:2

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 خروج از ورکس:
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 (3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی  

ٖ  ٣ضبب ٥ت ٤ببه  در -17 )Fٞببا تبببٝ ٔختظببات    وببا٘ٛ , )1 5  ٚF ( , ) 1 )Aرأس لغببز تبببشري آٖ   ه٤بب ٚ  1 , )1 6  

    :ذٙتاش٣ٔ

 .ذ٥س٤تٙٛرا  ٣ض٥ٔختظات ٔزوش ت● 

 

 دست آٚر٤ذ. ا٘ذاسٜ لغز وٛچه، لغز تشري ٚ فاطّٝ وا٣٘ٛ٘ را تٝ● 

 

 

 .ذ٥س٤را تٙٛرئٛس وا٣٘ٛ٘ ٚ غ٥ز وا٣٘ٛ٘ ٔختظات ● 

 

 

Bٔساحت ٔثّث ●  FF  ذ٤را تٝ دست آٚر  . 

 

 

ٝ  ٣ضب ٥ٗ ت٤اٌز ٔزوش ا .است ٚاحذ 4ٚ لغز وٛچه  6لغز تشري عَٛ  ٣،افم ٣ض٥ت ه٤در  -18 تبا ٔختظبات    ٢ا٘مغب

( , )4    :تاشذ 5

 . ذ٥وٙ ذا٥را پ ٣ض٥ت ١ وا٣٘ٛ٘فاطّ● 

 

 ذ٥س٤را تٙٛ ٞا واٖ٘ٛٚ  رئٛس وا٣٘ٛ٘ ٚ غ٥ز وا٣٘ٛ٘ٔختظات ● 

 

 

 خزٚج اس ٔزوش ت٥ض٣ را حساب و٥ٙذ.● 

 

 ٣افمبب ٣ضبب٥ت ه٤ببخببزٚج اس ٔزوببش  -19
4
5

)، ٔزوببش آٖ  , ) 4  ٚاحببذ  6 ٣ضبب٥ت ٤ٗببٚ عببَٛ لغببز وٛچببه ا 1

  است. 

 .  ذ٤را تٝ دست آٚر ١ وا٣٘ٛ٘ٚ فاطّ ٣ٛ٘لغز وا٘ عَٛ● 

 

 

 ذ٥س٤را تٙٛٞا  رئٛس وا٣٘ٛ٘ ٚ غ٥ز وا٣٘ٛ٘ ٚ واٖ٘ٛٔختظات ● 
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 (3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی  

8, ة٥ٔماتُ تٝ تزت ٣ض٥ت  BB ٚ لغز وٛچه AA اٌز عَٛ لغز تشري -20    :تاشذ 10

Aٔمذار ●  F ذ٤را تٝ دست آٚر. (F است. ٣ض٥واٖ٘ٛ ت) 

 

 

 

BF)ٔساحت ٔثّث ٞاشٛر خٛردٜ ●  A )


   چمذر است؟ 

 

 

Fٔماتُ ٔختظات واٖ٘ٛ  ٣ض٥اٌز در ت -21 ( , ) 4 )Bٔختظات رأس  ٚ 0 , )0   تاشذ:  3

 . ذ٥ات٥را ت ٣ض٥تشري ت لغز● 

 

 

 

 

 . ذ٥ات٥را ت MFFٔثّث  ظ٥ٔح● 
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 (3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی  

 
 فرم استانذارد دایره:

(x ) (y ) R    2 2 2 

 ٔزوش:     شؼاع:

 ز دایره:فرم با

x y ax by c    2 2 0 

 ٔزوش:     شؼاع:

 

 وضعیت خط و دایره:

 

 

 

 

 

 

 

 وضعیت نسبی دو دایره:

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 
 خظ إِزوش٤ٗ
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(3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی 

x تٝ طٛرت ز٤ٜدا ه٤ٔؼادِٝ ٌستزدٜ  -22 y x y    2 2 4 2 1  ذا٥ب سٜ شؼاع آٖ را پاست. ٔختظات ٔزوش ٚ ا٘ذا 0

   .ذ٥س٤تٙٛ استا٘ذاردٚ ٔؼادِٝ آٖ را تٝ طٛرت  ذ٥وٙ

x ١وٝ ٔؼادِ ذ٥ٔشخض وٙ ٢را عٛر mحذٚد  -23 y x y m    2 2 4 2 تاشذ.  ز٤ٜدا ه٤، ٔؼادِٝ 0

 .ذ٥س٤را تٙٛ ز٤ٜٔؼادِٝ دا ،ز٤س تسؤالا در -24

)ا٢ وٝ ٔزوش آٖ  دا٤زٜ ● , )3 )ٚ ٘مغٝ  1 , )3 آٖ تاشذ.  ٢رٚ ٢ا، ٘مغ5ٝ

)ٔزوش آٖ  ● , )0 xخظ  ٚ تز 3 y 3 4 ٕٔاس تاشذ.  3

)مشابه تمرین کتاب درسی( دار٘ذ؟ ٣٘سثت تٝ ٞٓ چٝ ٚضؼ ز٤ٜدٚ داس٤ز، در سؤالات  ذ٥وٙ ٔشخض -25

x y x y , x y x y       2 2 2 22 4 40 2 4 0●

x y y , (x ) (y )      2 2 2 22 0 1 2 5●
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 (3دوازدهن تجربی )ریاضی ترم دوم حثوباآوادگی  

 
درطبذ سبإِٙذ    30درطذ تشرٌساَ ٚ  50 ،درطذ وٛدن ٚ ٘ٛجٛاٖ 20وشٛر ٔتشىُ اس  ه٤ ت٥جٕؼ ذ٥فزع وٙ -26

تٝ تظباد  اس   ٢اٌز فزد .درطذ تاشذ 1درطذ ٚ  5 ،درطذ 3 ة٥ٞا تٝ تزتدستٝ ٤ٗخاص در ا ٢ٕار٥ت ه٤ ٛع٥تاشٙذ ٚ ش

 چٙذ درطذ است؟   احتٕاَ ٤ٗٔٛرد ٘ظز ٔثتلا است؟ ا ٢ٕار٥تٝ ت ٣تا چٝ احتٕاِ ،جأؼٝ ا٘تخاب شٛد ٤ٗا

 

 

 

 

 

 

 

ٜ  ١ٟٔزٜ لزٔش است. در ظز  دْٚ ٕٞ 4ٟٔزٜ لزار دارد وٝ شأُ  14در ظز  اَٚ  .٤ٓدار ىسا٤ٖز  چٟار ظ -27 -ٟٔبز

تبا   .ٚجبٛد ٘بذارد   ٢ٟٔزٜ لزٔش چ٥در ظز  چٟارْ ٞ .لزٔش استٟٔزٜ  6ٟٔزٜ دارد وٝ شأُ  8ٞا لزٔش٘ذ ٚ ظز  سْٛ 

 ،تاشبذ  لزٔش ٣احتٕاَ آٖ وٝ ٟٔزٜ ا٘تخات .٤ٓٚرآ٣ٔ ز٥ٖٟٚٔزٜ ت ه٤ٞا را ا٘تخاب وزدٜ ٚ اس آٖ اس ظز  ٣ى٤چشٓ تستٝ 

  چمذر است؟  

 

 

 

 

 

 ٠ٟٔبز   7سبثش ٚ   ٠ٟٔز 5شأُ  ،ٚ ظز  دْٚ ٣ٟٔزٜ آت 4سثش ٚ  ٠ٟٔز 6ظز  اَٚ شأُ  .٤ٓدار ىسا٤ٖدٚ ظز   -28

تبٝ تظباد  اس ظبز  دْٚ     ٢اسپس ٟٔزٜ .٥ٓد٣ٞرا اس ظز  اَٚ ا٘تخاب وزدٜ ٚ در ظز  دْٚ لزار ٔ ٢أٟزٜ .است ٣آت

  ٟٔزٜ سثش است؟   ٤ٗتٝ چٝ احتٕاَ ا ،٥ٓٙو٣ا٘تخاب ٔ

 

 

 

 


